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=== % Tobpicos Discutidos

“+ Preferéncias do Consumidor

~+ Restricao Orcamentaria

- A Escolha por Parte do Consumidor
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> "’-/EXleem trés_ passos envolvidos no estudo do comportamento do
L—'—‘_ cpnsumidor
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. E§tudaremos as preferéncias do consumidor.

S

<C «U Descrever como e porque as pessoas preferem um bem a outro.

_\\

A
N

"2) Estudaremos as restricdes orcamentarias.

=  Agentes econOmicos possuem rendas limitadas e os precos dos bens e
Servicos sao positivos.

3) Finalmente, combinaremos as preferéncias do consumidor com as
restricbes orcamentarias para determinar a escolha por parte do
consumidor.

\

= Qual combinacdo de bens o0s consumidores deverao comprar para

p—

/

maximizar sua utilidade. O. Y /
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=7 7 TN X M Utilidade Cardinal

-

__ j——- — \\/
=+ Utilidade é o nivel de satisfacdo que um individuo aufere ao consumir

—

—“"_um bem ou servico.

-4+ Se pudéssemos quantificar a utilidade, teriamos o que se chama de

\\

utilidade cardinal.

- Utilidade marginal é o acrescimo (decrescimo) de utilidade que um
Individuo aufere ao consumir uma unidade adicional de um bem ou

Servico.

Mg~ AU _dU
AX  dx
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UMgX2 = 5 ™ A Utilidade Marginal € decrescente
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Como néao podemos quantificar a utilidade, trabalharemos com o conceito de ,
utilidade ordinal, onde ordenamos as preferéncias do consumidor. >
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_ =2~~~ &7 Utilidade Cardinal x Ordinal

~——+Muldade é a forma como os economistas representam as preferéncias

"2 & Entre duas combinacOes de bens, a que possuir utilidade mais elevada € a
4 preferida.

. Se tiverem a mesma utilidade, entao o consumidor é indiferente entre as
duas combinacoes.

- A funcao utilidade ordena as combinacoes de consumo alternativas.
- A dimenséo da diferenca nao € importante.

- Uma transformacao monotonica de uma funcao utilidade &€ uma funcao
utilidade que representa as mesmas preferéncias que a funcao utilidade .
original.
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lrvv__Zl[fn\cohsu"midor é um agente que deve escolher quanto consumir de cada

—

_\\

A
N

~ bem.

/ \\ p .
+~"Uma cesta de consumo ou cesta de bens é um conjunto com

guantidades especificas de uma ou mais mercadorias.

Mais especificamente, uma cesta de consumo €& um vetor
X = (X1, X2, . . ., Xn), NO qual x: & a quantidade consumida do bem 1, x2 é a
guantidade consumida do bem 2, e assim por diante.

- Para possibilitar a apresentacdo grafica das cestas de consumo,
trabalharemos aqui com a hipotese de que ha apenas dois bens — um dos
bens pode ser pensado como reais gastos com todos o0s outros bens.
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~~;, o \’ “Preferéncias do Consumidor
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~%__d“Nem ‘toda cesta de bens concebivel é fisicamente possivel de ser
Py cqqsumlda.

4~ por exemplo, ndo é possivel trabalhar mais do que 24 horas por dia.

N

N

‘o« O conjunto de todas as cestas de bens fisicamente possiveis de serem
consumidas é chamado conjunto de consumo, denotado por X.

- Assumiremos que 0 conjunto de consumo € 0 conjunto das cestas de
bens que nao contém quantidades menores do que zero de qualquer
bem.

- No caso de dois bens, esse conjunto corresponde ao quadrante positivo do
diagrama cartesiano.
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= Utilizaremos o simbolo > para significar que uma cesta é estritamente
preferlda a outra, de modo que Xx(Xi,X2) > Y(Yyi,y2) significa que o

-\«\\ consumidor prefere de maneira estrita a cesta x a y.

A
N

“+ Se 0 consumidor mostra-se indiferente entre duas cestas de bens,
utilizamos o simbolo ~ e grafamos X(X1,X2) ~ y(Yy1,Y2).

- Se 0 consumidor prefere ambas as cestas ou mostra-se indiferente na
escolha entre elas, dizemos que ele prefere fracamente x ay e grafamos

X(X1,X2) Z Y(Y1,y2).
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~~;,/ \, “Preferéncias do Consumidor

7 Essas Yela(;oes de preferéncia estrita, preferéncia fraca e indiferenca nao

s ) s

_\sao ) conceitos independentes.

& \Por exemplo, se x(X1,X2) Z Y(y1,y2) € Y(y1,y2) £ X(X1,X2) , podemos concluir
& que X(X1,X2) ~ Y(yl,yz).

Se 0 consumidor considera a cesta x pelo menos tao boa quanto a cesta y e a
cesta y pelo menos tao boa quanto a cesta x, entao ele tem de ser indiferente entre
as duas cestas.

- Também, se sabemos que x(X1,X2) < Y(y1,y2) , mas também sabemos que
esse ndo € o caso de Xx(Xi,x2) ~ y(yi,y2) , podemos concluir que

X(X1,X2) > Y(Y1,Y2).

Se 0 consumidor julga que a cesta x é pelo menos tao boa quanto a cesta y e ele
nao se mostra indiferente entre as duas cestas, entdo, com certeza, ele conS|dera\a o
cesta x estritamente melhor que a cestay. @ oV

6% %"

B —
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~_a Dizemos gque as preferéncias sao racionals caso elas sejam
.~ completas e transitivas.

e,
el - V. \.

- 1), Preferéncias completas: indicam que 0 consumidor sabe
comparar e ordenar todas as cestas de mercado. Portanto, dadas

duas cestas, x e y € X, o consumidor chegara a uma das seguintes
conclusoes:

XZY elouy ZX

N
N

Com preferéncias estritas: X >~y oU y > X OU X ~ .

Note que as preferéncias nao levam em consideracao os precos dos bens.
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a2 Pfefe\renclas Transitivas:

a7 4 Sejamx y,Z € X:

\\\ Se XZYy eyZz,entdo XX Z.
<& \

Com preferéncias estritas;

Sex>-yey>=z=Xx>2z

- Logo, a transitividade implica que, se o consumidor prefere
Coca Cola a Pepsi e Pepsi a guarana, ele prefere Coca Cola a _
guarana.
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A
ff;’urvaé dQ |hd1\ferenga nao podem se inteceptar.
— 7 Isso vmlarla 0 principio da transitividade.

O consumidor seria Iindiferente entre A, B e D.
Entretanto, B contém mais do bem x, com a mesma
guantidade do bem vy, relativamente a cesta D.

Alimentagao (x) VX /77
& .y Ve
@4 o5 57
//\ 7 N\ > T
/\/\_ /\ <3 o —



y e \\ N\ L \ >
\//

~~;,/ \’ “Preferéncias do Consumidor

__—_’_/_._,

~---~Caso as preferéncias de um consumidor sejam racionais entdo as
~ relacOes Z e ~ serdo reflexivas, ou seja, para qualquer X € X :

el - V. b

< A XZX e X~X.

. A racionalidade das preferéncias também implica a transitividade das
relacbes ~ e >, isto €, para quaisquer X,y,z € X:

X~y @Y~Z DX~Z € X>Yeys>=z=>XxX>zZ

- Ao longo de todo o curso suporemos gue 0s consumidores apresentam
preferéncias racionais. ‘
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- TPreferéncias do Consumidor

Cestas de Unidades de Unidades de
Mercado Alimento (x) Vestuario (y)
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— " |curvas de Indiferenca

- Curvas de Indiferenca: Uma curva de indiferenca
representa todas as combinacoes de cestas de mercado que
geram o0 mesmo nivel de utilidade ou satisfacdo para um
agente econdmico.
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“Preferéncias do Consumidor

Os consumidores prefem a cesta A em
relacao a todas as cestas na caixa azul,
enquanto todas as cestas da caixa rosa
sao preferiveis em relacao a cesta A.

Alimentacao (x) o &,
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2 4 \<,> 2

A~B~D.
E>A.Logo,E>D e E>B.
B>H.Logo,A>H e D>H.

U,

Alimentacao (x)
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2+ Curvas de Indiferenca Negativamente inclinadas

~(» Em Geral, as Curvas de Indiferenca sao Negativamente Inclinadas.

¢ v« Se a curva de indiferenca se inclinasse para cima ISso iria contra a
) premissa de que uma quantidade maior de qualquer mercadoria €
melhor do que uma quantidade menor.

- A substitutibilidade entre os bens s6 € possivel se a curva de indiferenca
for negativamente inclinada.



e~ i) < 4 o Func&o Utilidade
__» Umagfuncao U : X — R & chamada de funcao utilidade caso, para
" _Jguaisquer X,y € X,

: NS
N f

. X Z Yy e Ux) 2 U(y).

s ) s

\\

- Logo, uma funcao utilidade simplesmente atribui numeros reais a todas
as cestas de bens do conjunto de consumo de tal sorte que cestas de
bens preferiveis recebam numeros mais elevados.



> i < 4 Utilidade Ordinal

o e e

s ) s

.+ Dada a definicao de funcdo utilidade, ela ordena as cestas de bens,
=~ cafribuindo nUumeros maiores paras as cestas mais desejadas, nao
> < importando o valor absoluto desses niimeros.

\\

- Por exemplo, uma funcao utilidade poderia ser a raiz quadrada da distancia
entre a origem e a curva de indiferenca, pois a ordenacao das cestas seria
mantida.

- Também poderia ser considerada como funcao utilidade o quadrado dessa
distancia.



AT \\;\ »TTransform acoes Monotonicas
__» SejacU(x) uma funcdo utilidade que represente as preferéncias de um
~~~ seonsumidor e f , uma fungéo estritamente crescente definida na imagem
> <0 de’ 'U(x). Entdo, a funcdo V(x) definida para todo x € X como
~ V(x) = f(U(x)) também é uma boa representacao das caracteristicas
ordinais das preferéncias do mesmo consumidor.

- A funcao V(x) definida acima é chamada de transformac&o monotdnica
da funcao U(x).

- Duas funcdes utilidade quaisquer representam as caracteristicas ordinais
das mesmas preferéncias se, e somente se, uma é uma transformacao
monotonica da outra.
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<~"A‘Taxa Marginal de Substituicao

~"~—:-~ﬂécilia>_<§1 I\/Iarginal de Substituicao (TMgS) nos mostra a taxa a qual o
. consumidor esta disposto a substituir um bem pelo outro, permanecendo

-4 »com'o mesmo nivel de utilidade ou satisfagao.

Desta forma, a taxa marginal de substituicao representa a inclinacao da
curva de indiferenca em um ponto.

Taxa Marginal de substituicao de y por x.
d . d
TMgS . — Doravante, simplesmente Y
v dx dx
du =0
| N\ \\::
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-~~~ 5~ v TMgsS e Utilidades Marginais

_"__,,-;'__f~—\\, A 4

j"::-jDada\_ ma funcao utilidade, tal que uma curva de indiferenca seja

- yepresentada por Uiy = C, onde C é uma constante que mede o nivel
< deutilidade, se tomarmos a diferencial total, devemos ter:

N

N T T T T T T i ro T T T T T T T T T

ou o aU

Variacado na utilidade total proveniente de uma variacdo na quantidade do bemyy.

Variacao na utilidade total proveniente de uma variagcdo na quantidade do bem x. & S
o A
X
/\\;/
//A\ Y, S 7
" /\/\ ” /\ o~ >
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\\\ ﬁ_udy :a_dej ﬂ :_i: ﬂ :_UMgX :TMgS( 3
oy OX dx. oU ~dx  UMgy 4
oy

| 0go, a TMgS(y,x) € arazéao entre as utilidades marginaisde x e y e €&
dada pela inclinacao da curva de indiferenca em um ponto.
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Alimentacao (x)

——= % A TMgS Graficamente

Ay
MOS0 =~ A

A 4

Observe que, nesse caso, onde as
preferéncias sao convexas, a
TMgSwy.x) € decrescente, indicando
gque o0 consumidor cedera uma
guantidade cada vez menor de y
por uma unidade adicional de x.

N N
- \ //_,"‘-\ . v’ A
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o e® © Utilidade e TMQgS

que as preferéncias de um agente econdmico possam ser
~~ representadas pela seguinte funcao utilidade:

- A curva de indiferenca relativa a uma utilidade igual a 10 € dada por:

U(X,y) =10=\/W—> Y =

100

Logo, como TMgSy.x = -dy/dx:

100

TMgS(y,X) = v

Se X=5— TI\/IgS(y’X) =—4

/Se x=20>TMgs,, ,, =-0,25

-~ \ V.
" /\ /' \
»'/ ~'\ - o
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> IR < 4 g TMgs e Cardinalidade
__« Difereptemente da utilidade marginal que é uma propriedade cardinal da
— funcdo de utilidade, a taxa marginal de substituicdo € uma caracteristica
> < que depende apenas do aspecto ordinal dessa funcdo, ou seja, ela ndo é
~_ alterada por transformacoes monotonicas da funcao de utilidade.
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Dy . PTeferéncias Continuas

4 \As preferéncias sao ditas continuas caso, para quaisquer X ,y € X, se
x>y, entdo, qualquer cesta de bens suficientemente préxima de X
tambem sera preferida a y e x sera preferida a qualquer cesta de bens
suficientemente proxima de y.

- Preferéncias continuas geram curvas de indiferenca continuas.

- Caso as preferéncias sejam transitivas, completas e continuas, entao
essas preferéncias tambem poderao ser representadas por uma funcao
de utilidade continua.
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.__// S \, Preferenmas Lexicogréficas

Ffreféren(:las lexicograficas representam casos onde as preferéncias sao
—~descont|nuas pois 0s bens s&o indivisiveis.
Logo as curvas de indiferenca, nesse caso, sao representadas por pontos
N0 espaco ]RZ
Portanto, no caso de preferéncias lexicograficas, as curvas de indiferenca serdo pontos

unitarios, pois nao havera, para cada cesta de bens, qualguer cesta diferente dela
mesma que lhe seja indiferente.

\\

- Relacoes de preferéncias lexicograficas sao relacoes de preferéncias, mas
nao sao continuas.
- Vale destacar que, embora sejam racionais, pelo fato de nao serem

continuas, as preferéncias lexicograficas nao podem ser representadas

através de funcoes de utilidade.
- Logo, a racionalidade das preferéncias nado € uma condicao suﬁmente

para a representacao de preferéncias através de uma func;ao de utllldade

—
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Monotomudade Fraca: se, comparada a Yy, X contem quantidades
““'maiores de todos 0s bens, entdo x >.

- Implicacoes:
. Inexisténcia de saciedade por parte do consumidor.
. As curvas de indiferenca nao podem ser positivamente inclinadas.

- Monotonicidade forte: se, comparada a y, X possui pelo menos as
mesmas quantidades de todos os bens e uma quantidade maior de, pelo
menos, um bem, entao x >y.

- Implicacoes:
. Inexisténcia de saciedade por parte do consumidor.
. As curvas de indiferenca devem ser negativamente inclinadas. 0

. A funcao de utilidade é crescente em cada um de seus argumentos. -« _ G0
P\ L i

e /\ ” \ o 4



//' 8 ' \ > \ ,--’/ \'.—\\ \/

-
/ g / — -y : \~ >
77 ,\ N

> i I—hpoteses Adicionais Sobre Preferéncias

_____/;__”——\
—_—— —

N“‘D Samedade Local

-\\‘..-\J?ara gualguer cesta de bens x € X e qualquer numero real positivo o
. eXiste uma cesta de bensy € X que sejatalque |x =y| <5 e y > X.

- Intuitivamente, sempre é possivel deixar o consumidor melhor com
uma pequena mudanca no padrao de consumo.

- Implicacao:

. a funcéo de utilidade nao apresenta maximo local e, portanto, tampouco
maximo global.
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v’ Y'e" Saciedade

- d

—_» Alguma ‘vezes desejamos examinar uma situacdo que envolva

— < _‘saciedade, na qual ha uma cesta melhor que todas as outras para o0

\\cdnsumidor. Logo, quanto mais perto ele estiver dela maior sera a sua
-~ utilidade, de acordo com as suas preferéncias.

A
N

‘B L A

_\\

. Imagine que o consumidor tenha uma cesta de bens (X;,X,) de maior
preferéncia e quanto mais se afastar dela pior se sentira.

- Nesse caso, diremos que tal cesta € o0 ponto de saciedade.



Saciedade

| | Curvas de Indiferenca

Xo

X
N

Ponto de
Saciedade

 Nesse caso, as curvas de indiferenca

possuem inclinacao negativa quando o
consumidor possui “muito pouco” ou
“demais” de ambos o0s bens e
Inclinacdo positiva quando possui
“‘demais” de um dos bens.

Quando ele possui “demais” de um dos
bens, esse bem torna-se um “mal” e,
nesse caso, a reducao do consumo
mais para perto de seu ponto de
saciedade.

Se ele possuir “demais” de ambos os
bens, ambos serao “males”. Nesse
caso, a reducao no consumo de ambos
fard com que a sua utilidade aumente

|

/ B < 8 y - 4 —
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N
oy <

y \-\\Convexidade (fraca): para quaisquerx ,y e X e 0<A<1

XZY22X+(A=Ay Zy.

Convexidade forte ou estrita: para quaisquerx ,y e X e 0<A<1

XZYDAX+(AL=Ay >y.

Note que convexidade forte implica convexidade fraca, mas a reciproca nao e

verdadeira.
N N
N
o AV
N\ A~
//\/\4 7\ -y /.-
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ipoteses Adicionais Sobre Preferéncias
%

Preferéncias Estritamente Convexas

Preferéncias Convexas (néao estritamente)

X2

Z=[AX+(1=-Ay]>ye >x

X2

z=[Ax+(1-Ay]Zye ZX

X1
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Sejam A=(10,30) e B=(30,10)
Se 1=0,5 ,temos:

Z =(20,20)> Ae B

U,=U; =300
U,=400=72>~AeZ>B

Z =|(0,5)10+(1-0,5)30;(0,5)30 +(1-0,5)10 |




/’.. - A N PP e '\.\ -
” T — N\ N~ \ \ o

fs -~ \\ \ P4

— / -
A

'.
‘.
|
AN

%,

Hipoteses Adicionais Sobre Preferéncias

—1 | Preferéncias Nao Convexas (concavas) Preferéncias Nao Convexas

X2




oy Y S
I \/P/?éferenmas um Breve Resumo.

< 4 \ Dreferenuas Reflexivas (toda cesta e tdo boa quanto ela mesma)
X 4 . Preferéncias Completas (o individuo consegue ordenar as cestas)
- Preferéncias Transitivas (sex>y e y>z2=X>12)

- Adicionalmente:

- Preferéncias Mondétonas (quanto mais melhor)
- Preferéncias Continuas (0s bens sao divisiveis)
- Preferéncias Convexas (diversificacao aumenta a utilidade)

-
— \/\
/\/\ ® 4

—
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—== T Ppreferéncias Tipicas

Caracteristicas:

Monotonicas.
Diferenciaveis.

Convexas.
« TMgS decrescente (em modulo).
* Aversao a especializacao.

Exemplo: Cobb-Douglas
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Preferéncias Concavas

« Caracteristicas:

 TMgS crescente (em maodulo).
* Propenséo a especializacéo.
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Substitutos Perfeitos

D0|S\bens sao substitutos perfeitos quando a taxa marginal de substituicao de um
> ¥ “bem pelo outro for constante.

A
N

. Dois bens sdo substitutos perfeitos se o0 consumidor esta disposto a

substitui-los a uma taxa constante.

. Se, para um consumidor (10,10) ~ (0,20) ~ (20,0) , o importante € que

(x +y) = 20.

- Note entdo, que a taxa marginal de substituicio € constante quando o0s

bens sao substitutos perfeitos (neste caso, igual a -1), sendo a curva de
Indiferenca representada por uma equacao de reta.

- De uma maneira geral, podemos representar a funcdo utilidade para®

substitutos perfeitos como U = ax + By. . &
- Note entdo, que a TMgs é constante, mas nao necessariamente |gual a\ PSLL
_a®0?® 4

—

\ / > .
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~_ .7 Preferéncias Tipicas

/L A Substitutos Perfeitos
“sucode U=ax + By
S<Macaly)

\\ . 4

« Comaefiguaisal,temosU=x+y = TMgs = -1.
* Logo o consumidor aceita substituir 1 unidade de
SM por 1 unidade de SL, sempre.

Suco de Laranja (x) <
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Complementares Perfeitos

~» Dais bens sado complementares perfeitos quando a taxa marginal de

\ sgbstituic;éio de um bem pelo outro for igual a zero.

N

‘Complementares perfeitos sao bens consumidos sempre juntos, em
proporcoes fixas.
No exemplo a seguir, a utilidade do consumidor s6 aumenta se ele
recebe um novo par de sapatos.
Neste caso nao ha substituicao de y por x, que implica em uma taxa marginal
de substituicao igual a zero.
A funcao utilidade que representa este caso é uma funcao de proporcoes
fixas (funcao de Leontief) do tipo U = min{ax,AY}.
. Ou seja, a utilidade & dada pelo menor valor entre os que se encontram, «
entre os parénteses, sendo alfa e beta as relacao de proporc:lonalldade

entre os bens. W X P L
..//‘-\/\A /\ o 4
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Complementares Perfeitos

\\

< A Sgpafos |
~-Esquerdos(y)

Uo

U1

Uo

/. 0a® © Preferéncias Tipicas

U =min{ax, By}

Se a=p=1:
U =min{x,y}

Sapatos Direitos (x)
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“Males” e “Neutros” (Bads and Goods)

ooy

ys-.Se o consumidor nao se interessa, de nenhuma forma, por anchovas e

adora pimentdes, sua utilidade so aumenta caso seu consumo de
pimentdes aumente. Portanto, para esse consumidor, pimentao € um bem
e anchova € um “neutro”.

Supondo que o consumidor adore pimentdes e deteste anchovas, havendo
uma possibilidade de troca de pimentdées por anchovas, as curvas de
Indiferenca serao positivamente inclinadas, pois para uma maior
guantidade de anchovas o consumidor deve receber, como compensacao,
uma maior guantidade de pimentbes para permanecer na mesma
curva de indiferenca.
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U1
Anchovas U2

Us

Pimentoes Pimentoes

bem e anchova um “neutro” (grafico 1) e um “mal” (grafico 2).

Pela direcdo das curvas de indiferenca podemos notar que pimentao € um¢

/

/\
/\/\

N7
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Caracteristicas:

U=UX)+YVy.
Quase-Linearemy .
TMgS(y.x) = U’(x).

 Logo, depende exclusivamente de Xx.
Cada curva é uma copia verticalmente

deslocada das outras.

Exemplos:

././
-
2
< /\ :
.-'/ "\ - o

U=Inx+y, U:\/§+y

\

B Z
- /\
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B L rém(;ao a teoria das preferéncias, julgue os itens a sequir:

e e s S

“*"‘“f))\Os pressupostos de que as preferéncias sao completas e transitivas

.~ _garantem que curvas de indiferenca distintas ndo se cruzam.V

v« Conforme vimos, nesse caso, temos preferéncias racionais:

« O consumidor sabe comparar as cestas de consumo (preferéncias
completas);

 Dadas trés cestas, A, Be C:se A>B e B >C = A > C (preferéncias
transitivas).

* Nesse caso, as curvas de indiferenca nao podem se cruzar.
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1)ﬁu,ando a§ preferencnas de um individuo sao tais que X = {xi1, x2} é

-——/esfrltamente preferlvel ayY ={y1, y2} se e somente se (X1 >yi1) oU (X1 =y1 € X2 >

o e sl a—

s ) s

<.

—

V&

A
N

N

),-as curvas de indiferenca sdo conjuntos unitarios. V

_Este € o caso das preferéncias lexicograficas. Nesta situacdo, as curvas de
mdlferenga serado pontos no espaco R2+. Assim, para a cesta X ser estritamente
94 preferlvel a cesta Y, ha duas possibilidades: ou a quantidade da primeira mercadoria

da cesta X (x1) é estritamente maior do que a quantidade da primeira mercadoria da
cesta Y (y1), ou as quantidades das primeiras mercadorias das cestas X (x1) e Y (y1)
sao iguais e a quantidade da segunda mercadoria da cesta X (x2) € estritamente
maior do que a quantidade da segunda mercadoria da cesta Y (y2).

Bem 24
Xop-------------- @ Ux
Y2f-----me- ‘ Uy

X1:'y1

» Bem 1

Bem 24
X2 f------------------ ’ Ux
y2p--------- ' Uy
: 2N \‘\._
A
: VA &5
» Bem I, ¢ _
yl Xl 8 \\ '_/,f"\\ _ oy /



:”‘// 2)@was de\)h@érenga circulares indicam que o pressuposto de convexidade
_—/—/ﬂaspfeierénc\as ndo é valido. F

— —

-s_dﬁj?r\efere\naas convexas sao aquelas que satisfazem a seguinte propriedade:

e —

< &4 _*Convemdade forte ou estrita: para quaisquer x ,y e X e 0<A<1, temos:

—

LN XY X+ (L =)y >y,

Ponto de Saciedade

« Se as preferéncias forem circulares
(existéncia de um ponto de saciedade):

e G>E e G>D
e C>A e C>8B

o/
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D7 48 o785 T4 AN Nl
; > - 3)/A/Genvex1dadg\€strlta das curvas de indiferenca elimina a possibilidade de

que{)sbeﬁs sejam substitutos perfeitos. V

_—_'_/,__a- —

4 \Q(?,y=>/1x+(1 Ay >y.

< <2 Como vimos, isto significa que uma cesta balanceada aumenta a utilidade
do agente econOmico.



;,---—~—-fit)£on5|derq Um alet)olatra gue beba pinga ou uisque e que nunca misture as

—— e

o ((as bebldas Sua funcdo de utilidade é dada por u(x, y) = max (x, 2y), em que
Q_J;_xreysao numeros de litros de pinga e uisque, respectivamente. Esta funcéo de
”“*”‘“Jdﬂhdade respeita o principio de convexidade das preferéncias. F

<.

ooy

-~ 4. < Esta e uma funcédo utilidade cdncava que, conforme vimos, nao respeita o

\ . 7 . . A .
>~ ‘Cprincipio da convexidade das preferéncias.

h « Vale lembrar que, no caso de preferéncias concavas (com dois bens, ou
seja, nao existem “males”), como nesse exemplo, havera especializacao no
consumo.

yA

U, ., =Max(x,2y)

(x,y)

A 4

Logo:Xx=2Yy ou y:%x
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A flgura ‘abaixo mostra as curvas de indiferenca de um consumidor e a
AT d\lregao na qual a utilidade deste consumidor aumenta.

4= &ao corretas as afirmativas:

& | X2 4 =
< . 0) Existe saciedade. F A
\ / /, N
« A figura ao lado nos mostra curvas de indiferenca [/
[ ¥ /
que apresentam TMgS crescente, onde a [/
mercadoria X2 € um “bem” e x1 € um “mal”. | _
« Nao ha ponto de saciedade nesta figura. X1

O equilibrio se darad onde a restricao orcamentaria
tocar na curva de indiferenca no eixo xz2, com xi1 = 0.
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> ;r)@ﬁdmmyvgosY a da diversificagio. F

L7

*’—"C()mo dltc{ no item (0), esse individuo se especializarA no consumo da

e e’ _’./-‘_‘

L —mercadorla 2.

\ + Se/tomarmos quaisquer duas cestas em uma curva de indiferenca e fizermos
- \ uma combinacao linear entre elas, qualquer cesta na combinacéo linear tera uma
< utilidade menor. Isto é, diversificar ndo é bom neste caso em gue as preferéncias
" sfo concavas.

- 2) O bem 1 é indesejavel. V

« Conforme foi dito no item (0), o bem 1 € um "mal”.

« Observe que um aumento na quantidade do bem 1, // B

mantida constante a quantidade do bem 2, reduz a

- . > 7 > N y
utilidade do consumidor. AN C -/
I;' / Y
| | > X1~ 7
= \_-/ \ % y //
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;’"’ S)No equnlbw o\ndlwduo SO consome um tipo de bem.V

LA A S \g A\

=27 Gty apﬁntado no item (0), a mercadoria 1 (que esta no eixo horizontal) € um

_—_,_/——"

—~-~mal Logo o0 consumidor consumira somente a mercadoria 2.

& \Zk) A utilidade marginal do bem 2 é nao negativa. V

“ e« Como a mercadoria 2 € um “bem”, um aumento do seu consumo aumenta a
utilidade.



7 > 0%

~~~ . U RestricBes Orcamentarias

e e s S

o A T_Tnha do Orcamento (Restricdo Orcamentaria: R.0.)

N

e O consumidor dispdoe de uma renda monetaria (1) e deve gasta-la,
fadquirindo quantidades dos bens x,V, z, ..., aos precos Px, Py, Pz, ....

- Para podermos representar graficamente tal situacdo, reduzimos o
numero de bens adquiridos para apenas dois.

- Portanto, a Linha do Orcamento indica todas as combinacdoes de duas
mercadorias que podem ser adquiridas pelo consumidor de forma que ele
gaste toda sua renda.
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=4

Despesa Monetaria Com o Bem x

Despesa Monetaria Com o Bem y

Isolandoy — y
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» v Restricoes Orcamentarias

/// / L \,/\//\,,\-\/ /f‘\//;\/
= \\-\"
\.\ N
" |Cestas de |Alimentacao(x)
Mercado P, =($1)

Vestuario(y)
P, = ($2)

Gasto Total
PX+Py=l

A

0

40

$80

20

30

$80

40

20

$80

60

10

$80

G |Mm | O @

80

0

$80
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Logo:

X =

0= y=[

y

7 -,/.\
B &Y%
a > ¢ v
/ \ // \ g
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> - — \'/

7 Suponha: Py=$2 P,=$1  |=$80

Linha do Orcamento y =40 — Y2 x

30 Inclinacdo = Ay/Ax= -%

LY
P

y

20

10

Alimentacao (x)
0 20 40 60 80 = (I/P,)

/\\
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s ) s

&7 A I:mha do Orcamento

\\ e A intersecao vertical (I/P,), ilustra o maior consumo de vestuario
‘que pode ser obtido com a renda |, dados os precos Px e Py.

- A Intersecao horizontal (I/P,), ilustra o maior consumo de

alimentacao que pode ser obtido com a renda |, dados os precos
Px e Py.

- Alinclinacao da R.O. € dada pela relacdo de precos, que mostra
guanto o consumidor deve ceder de um bem para adquirir uma
unidade do outro bem (custo de oportunidade).



T L Restrlgoes Orcamentarias

o o) B e’ M

Os Efeltos das Modificacoes na Renda e nos Precos

s ) s

&7 “/Modificacdes na Renda Monetéaria

. Um aumento na renda monetaria, mantendo 0S precos
constantes, desloca a linha do orcamento paralelamente para
a direita, permitindo que o consumidor aumente o consumo de
ambos os bens.
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> I, 5, \/fzestrlgoes Orcamentarias

_:,_~—— & \\/

::::“‘“\ (> Vestuario (y) —

Yy +@ Um aumento na renda monetaria desloca,

) \ N/ X paralelamente, linha do orcamento para a direita
/‘\gx \R,, 80

N A Uma diminui¢do na renda monetaria desloca,
paralelamente, linha do orcamento para a esquerda

60

40 | (1 =$80)

(1 = $160)
0 40 80 120 160

Alimentacéao (x)
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s ) s

Os Efeltos das Modificacoes na Renda e nos Precos

" S “Modificacbes nos Precos

. A mudanca no preco de um dos bens, mantida a renda
monetaria constante, provoca uma rotacao na linha de
orcamento em torno da intersecao.

A et

/N
'\~ \v 4
/’\/\4 7 \ XY g
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~Restricoes Orcamentarias

Um aumento no preco da alimentacao (x) para $2.00 modifica
a inclinacao da linha do orcamento (L3), diminuindo as
possibilidades de consumo de alimentacao (x).

Uma diminuicao no preco da alimentacao (x) para $0.50
modifica a iInclinacdo da linhado orcamento para (L2),
aumentando as possibilidades de consumo de alimentacao (x).

, e
'““Ves\tuyério y)
40

L3: (Py=2)

40

L2: (P, = 1/2)

rd
Alimentacao (x
80 120 160 gao (x) y X




.__f/jf_ > Restrlc;oes Orcamentarias

Os Efeltos das Modificacoes na Renda e nos Precos

47" Modificacdo nos Precos

. Um aumento nos precos de ambos 0s bens, que mantenha
a relacao de precos Iinalterada, nao altera a inclinacao da
restricdo orcamentaria. Entretanto, ela sera deslocada
para a esquerda, pois agora reduziram-se as
possibilidades de consumo de ambos os bens.
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~ ==~ 5 Escolhapor Parte do Consumidor

—_ f——‘ - - \

s ) s

2+ O _~consumidor escolhe uma combinacdo de bens (cesta de
_ &.<Lgonsumo) que ira maximizar sua utilidade (ou satisfagao), que seja

< compativel com a restricao orcamentaria com a qual se defronta.

A
N

- Logo, a escolha otima acontece na curva de Iindiferenca mais
distante da origem que pertenca a restricao orcamentaria. Dito de
outro modo, quando a curva de Iindiferenca tangencia a restricao
orcamentaria.
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Escolha por Parte do Consumidor

__ f——- — \:

— —

< A cesta de mercado maximizadora de utilidade deverd

ooy

‘& <satisfazer duas condi¢des:

JE
N

"¢"1) Ela deveré estar sobre a linha do orgcamento.

2) Ela devera proporcionar ao consumidor sua combinacao preferida
de bens e servicos, dados 0s precos e a renda monetaria.
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BT | e “Escolha por Parte do Consumidor
ey & \

AinCI‘i'na(;éio de uma curva de indiferenca € a TMgSy.x , OU Seja,
4 v\t\axa a qual o consumidor aceita substituir y por x, permanecendo
com o mesmo nivel de utilidade.

Ay dy
TMaS — -7
(%) AX dx




B2 iy e @A
A~ = \/ \/

-_J-—Dada\uma funcao utilidade, tal que uma curva de Indiferenca seja

"“"“representada por Uxy) = C, onde C é uma constante que mede o nivel de

—

N\

y ¥

\f"

N

utmdade se tomarmos a diferencial total, devemos ter:

Variacdo na utilidade total proveniente de uma variacao na quantidade do bemyy.

Variacao na utilidade total proveniente de uma variagdo na quantidade do bem x.
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_i:jié;élve\nﬁb para para dy/dx, ainclinacao da curva de indiferenca, temos:

pe

4 oy
<. \@—Udyza—udx: dy __ox _ dy_ UMgx =TMgs,, ,,
< | oy OX dx. oU ~dx  UMgy 4
oy

Logo, a TMgS(y,x) € a razéo entre as utilidades marginais de x e y e é
dada pela inclinacdo da curva de indiferenca em um ponto.
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~“"‘7ﬁv‘1|qcllna(;ao da restricado orcamentaria € dada pela relacdo de
préc;os gue mostra quanto o consumidor deve ceder de um bem
para adquirir uma unidade do outro bem.

| =PX+Py >y=— X
Py Py

Inclinacao da R.O. = 5
Py
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oI Escolha por Parte do Consumidor

sl Px Note que, tanto a taxa marginal de
TMgS( « — " substituicdo quanto a inclinacéo da
y Py R.O. s&o negativas.

- A escolha maximizadora de utilidade ocorre guando a taxa marginal
de substituicao se iguala a relacao de precos, ou seja, guando a

inclinacao da curva de indiferenca € igual a inclinacdo da restrlgao
orcamentaria.
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Z A

-10y

&

0

\,
&

Suponha:

Py=%2 P,=%1 1=%80

X

20 30 40

Note que a cesta B ndo maximiza a utilidade, pois a
TMgS(y,x) = (-10/10) = -1, portanto, maior (em maodulo) que
a relacao de precos = - (1/2). Isto significa que o
consumidor esta disposto a substituir uma unidade de y por
uma unidade de X, mas pode substituir uma unidade de y
por duas de x. Logo, ele substituira y por X.

—

Linha do Orcamento

80  Alimentacao (x)
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~ < Se 0 consumidor escolhe a cesta B ou a cesta C, ele

‘& {gasta toda a sua renda. Porém, ele poderia atingir um nivel

(> de utlidade mais elevado escolhendo uma cesta

~ intermediaria entre B e C . Dito de outra forma, a
diversificacao proporciona, neste caso (preferéncias
convexas), mais utilidade ao consumidor.



TP \ Esffolha por Parte do Consumidor

_f;-_d;xx\ - Suponha: Py=%$2 P,=%1 [=%$80

vl A <
2< \ ‘ 40 A cesta de mercado D, assim como qualquer outra sobre
£ Us, ndo pode ser adquirida, dada a R.O. atual.
y N
30
20
U3

0 20 40 80  Alimentacio (x) X

- N,/

P\ A\ /N
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~ =7~ S JEscolhapor Parte do Consumidor
‘=" \

>y 4 D o Suponha: Py=%2 P,=31 1=3%80
5 “Vestuario (y)

Cestade mercado A : alinha do orcamento e a curva de indiferenca

40 sao tangentes e nenhum nivel mais elevado de satisfacao pode ser obtido.

30

Cesta A: TMgS(y.x) = P,/P, =-0,5

20

UZ
0 20 40 80 Alimentac&o (x) / X
X ¥ X
PR X
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__« Coma’o equilibrio do consumidor ocorre em um ponto onde a curva
~ ».de. Iindiferenca tangencia a restricao orcamentaria, podemos

.y

' -~ encontrar as quantidades 6timas de y e x fazendo:

oy
TMgS,, .. = OX_ _ it = Relacao de Precos
b3 ou - p
oy
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e e s S

_~~ fepresentada por:
0,5

el - V. b

@ U(x,y) =y

- Note que a representacao acima implica que o consumidor gosta
igualmente de ambos 0s bens:

XO,5

A
N

. A variacao de utilidade proveniente de uma unidade adicional de y é
igual a variacao de utilidade proveniente de uma unidade adicional
de x.

- Sua renda monetaria é dada por | =80 e os precos séao Py=2 e Px=1. ‘\
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~~_+ A'Restricao Orcamentaria
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S ONEPY+PX= Y= -ty

N\

y v

| P

PP

y y

Um Exemplo

80 X D7 3
//\ o \/ .
//\ ///.\ \
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by 4 AEsquha Otlma

s ) s

< (xy

05 0,5

y —>U(X,y) = X

a

yB

TI\/IgS(y

__UMg, _dy _
X UMg, dx

ouU

OX

ouU

oy

TMQS

a—1

ax®y”

(y X) ﬂxa yﬂ_l

Um Exemplo
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:]?ésingao Qr(;amentarla —> I =BPXx+By—ly= o PX X
) el y 'y

>Equilibrio: (TMgS );;’ EX (Rela(;éo de prec;os):> P,y ngXx
N y

Substituindo na R.O.I.

| =PX+Py= PXX+£PXX= | = Pxx(1+éj: I :>L:1+é
o o P X o

| a+p o . | . P |
=SV :>Pxx—a+ﬂ:>x—(0[+ﬂ)P e y_(a+,B)P

X

o a8 \ |
< \ 7~ ‘\ —,
T \_\HE
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___Umaem plo

7ty ? o 1., 05 80,

Nj_—j_ Y 4 (a—l—ﬁ) Px (O,5+O,5) 1

\\\.-' \\\_R‘ | y . IB I 0,5 80
S1/Py) = 40 y = ? =20

(e+p)P, (0,5+0,5) 2

Nao existe qualquer outra cesta factivel que dé
ao consumidor uma utilidade maior que esta.

l

U =20"°40"° = 28,28

(20;40)
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_’}:AsTfur](;C‘)es de demanda marshalianas para uma funcao utilidade Cobb-Doglas.

o &b | >Como a=4=05->X = L |
(a+B)P, 2P,

o] >Comooc:,6’=0,5—>y"‘=EL

(05+,B) P, 2 P,

y
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A\s FO/nc;oes de Demanda Marshalianas
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7 L ~_<Encontrando as Fun¢des de Demanda

——a

s Ly \ o ]
~—+ Podemos calcular as funcoes de demanda marshalianas para todos

s ) s

—~ 27os tipes de preferéncias.

—

~ ».€omo acabamos de ver, as fun¢fes de demanda marshalianas nos
< permitem calcular as quantidades de equilibrio dos dois bens para
“ qualguer combinacao de renda monetaria e precos.

- Veremos como calcular as funcoes de demanda marshalianas para
0S seguintes casos:

- Funcao Utilidade Cobb-Douglas
. Funcéao Utilidade Stone-Geary
Bens Complementares Perfeitos
Bens Substitutos Perfeitos
Preferéncias Quase-lineares 2 &
Fung&o Utilidade CES @ &%
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“H;Demandas dé(Uma Funcao Cobb-Douglas: Método Formal.
'_ii«_U(x y) x“y’ sa 1=Px+P)y
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togo o lagrangeano —3I=x"y” + A(1 -Px—P,y)
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CondicOes de primeira ordem:
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&(relagéio de Pregos)= P,y = Ppy
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~ Substituindo na R.O.I.
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~Observacao Importante

Y, i
i et
7

o et SRR w——— B—

—— e

.~ Note que as fungBes de demanda marshalianas por x e y, derivadas de
~<~_~ <-uma funcéao utilidade Cobb-Douglas, sdo dadas por

o 7 . a | . |
- U, = Xy’ =X = e |y P

(a+5) P, (a+5) P,

- Sendo assim:

. Proporcéo da renda gasta comx = | a / (a + f)

. Proporgé&o da renda gasta comy = | B/ (a+ f3)
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— Exemplificando:
0% g 0.4

% -.Suponha que U(X ) = X yo,e

—

S

N

Y. Logo, 40% da renda sera gasta com o bem x e 60% da renda
sera gasta com o bem y.

. Suponha que U(X y) = ng2

. Logo, 60% da renda sera gasta com o bem x e 40% da renda
sera gasta com o bemy.
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-::lm.@éébamos de ver, funcdo utilidade Cobb-Douglas possui o seguinte
_~_formategeral:

. -

\\\_ \y(\X,y) — XC yd,
NC & Vilmos também que a parcela da renda (fixa) gasta com o bem x € igual a
C
(c+d)

Logo, a parcela da renda (fixa) gasta com o bem y é dada por

d C

(c+d) (c+d)

) N
Vamos chamar — S dea—>—° =g -9 =1-¢ _ o
(c+d) (c+d) (c+d) AN
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~» Podecser conveniente tomar, entdo, a transformacéo monotonica
\\
9, & a 1-a
> U(x,y Xy

A funcdo utilidade acima € uma representacdo da funcéo-utilidade
Cobb-Douglas bastante comum.

0,6 04

Note entdo que se U, , = X“y U, )_x y’ =U,, =Xy
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~==~ " <O <Funcéao de Utilidade Indireta

-—«-:A;gvora% p\édemos obter a funcao de utilidade indireta (calculo da utilidade)

.~ para@nosso exemplo, substituindo x* e y* na funcao utilidade.

—

S

o4l (P.P.1) =U(x(P.P.1 ). y(P.R,.I))

Como, no nosso exemplo P, =1, P, =2 e 1=80:

V(PP 1)=—= =V (R,P,1)=282843 ¢
(4 ® 2 01) ’ | “1_‘\,‘:\\
- Onde V denota a utilidade maximizada. — /\\\\ P 7



> & \Efastludades Cobb-Douglas.

?'—+E1astm|d»ade Preco da Demanda por X

oy NS

ey " a I a 1
< 4 Demanda porx — X = = X' = P

4 7 (x+pB) P, (a+p)

EX =" :>—( 2 jIPXZo i = PP, >|E) =-1
oP, X a+pf ( o j'Pl
a+pB)

Logo, para uma funcao utilidade Cobb-Douglas, preco e guantidade variam na mesma
proporcao, ou seja, um aumento no preco do bem x de 1% reduz a quantidade

demandada em 1%. P

OBS. De forma equivalente, poderiamos calcular a elasticidade preco da demandajqor

y, que também é igual a um (em modulo). - \ o
N\ N\ o7
/\\/\_ /\ -~ AP =7
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\E\“astludades Cobb-Douglas.
'—*ETasTTeld‘ade Renda da Demanda por X

—_— — —

O \ a I
~—~ |Demanda porx —X =

>4~ N (a+p)P

E|X:ax.I 3( “ ]1. | :>( < jl ‘(a+IB)PX:>E|X =1
a+pf )P, a | a+pf )P, al
(a+B)P

Logo, para uma funcao utilidade Cobb-Douglas, renda e quantidade variam na mesma
proporcao, ou seja, um aumento na renda de 1% aumenta a demanda por x em 1%.

4
OBS. De forma equivalente, poderiamos calcular a elasticidade renda da demanda por*
y, que também é igual a um. X

o/
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o ‘\Elastludades Cobb-Douglas

- \ A

_’_;f/«—d

—*~—-£~Iast|c:|dade Cruzada da Demanda por X

A D, &
; L/ PN * a I
~4 |Demanda porx —X =

o v _(a+,6’)P

p P
« O8N ey ofEX

E
(x,y) aPy X X (X y)

Logo, para uma funcao utilidade Cobb-Douglas, a variacao no preco de y nao afeta a
guantidade demandada pelo bem x.

=0

OBS. De forma equivalente, poderiamos calcular a elasticidade cruzada da demanda.,
pory, que também € igual a zero. ¥ .

v/
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7~ TFuncao Utilidade Stone-Geary

;“~———Seja U, ):[x—x)“(y—yo) oa+B=1.

A fungao utiidade em questdo € uma generalizacdo da funcao utilidade
~~Cohb- -Douglas, conhecida como funcao utilidade Stone-Geary, que

““incorpora a ideia de que o individuo deve comprar certas quantidades
minimas de cada um dos bens (Xo,yo).

- Dessa forma, devemos ter x 2 xo e Yy 2 yo.

- A derivacao das funcOes de demanda por x e y, nesse caso, sao realizadas
de maneira analoga ao caso de uma Cobb-Douglas, se introduzirmos o
conceito de “renda supernumerario” (I*), que representa a quantidade de
poder aquisitivo remanescente apos a compra da cesta (Xo,Yo):

" =1-FPXx,—PFY, - &%
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:__i’i AS fUﬂQﬁGS de demanda sao:
e P X + al’
N\—\" 4% - (a-l_ ) * (Pxxo -I-Ot|*)
¢ Px px
gl
Py, + *
y Y0
Sal Py + 4l
P >

iIndividuo gasta uma proporcado constante da
(supernumerario) com cada bem.

_0go, apos adquirir as quantidades minimas dos dois bem (Xo,yo) , 0.2

renda adicional, 4
N



0,4

A - 0,6
—Seja U, =(x=%)" (y=Yo) "
\_ Com I :1001 I:)x :11 I:)y :1’ XO — 20 € yO — 20

“Icomo 1" =1-Px,~ Py, —> 1" =100~1(20)—1(20) = 60

Logo:
. (Pxo+al”) . (1(20)+0,6(60))
X = P X = 1 =906 Dos $60 do supernumerario o
X ~ consumidor gastara 60% com
* (Pyyo +,3|*) * (1(20)+O,4(60)) X (36) e 40% comy(24?\. _
y — P > y — 1 = 44 | ‘/_‘f'\\_f
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l—— EﬁtreTatho nada garante que a renda monetaria (1) seja suficiente para o

Y s ai?

'_,\,d_mdwlleo comprar a cesta com as quantidades minimas (Xo,yo) , dados 0s
.~ pregosdexey.

> ¥ \\-\..k. Podemos ter | < (Pxxo T I:)y yO)'
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_—_M“Q consumldor maximiza a utilidade adquirindo a cesta A: curva de indiferenca
—~mais distante da origem que toca a restricao orcamentaria (pode ser adquirida
d\a&a a renda monetaria e 0s precos de x e y).

« Problema: como encontrar a cesta A, ja que a funcao de
Leontief ndo é derivavel (note que a TMgS é igual a zero).

U (X, y)=min (Vax,ﬂy) = ax =y

' Restricado Orcamentaria

X X o 4
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4 ﬁema‘ndas Marshalianas de Uma Funcao de Leontief
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P S
e Y D
p -

Substituindo na RO.= I =Px+Py=1=

| :(PX +Pyj~y:>

p

94
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\\Complementares Perfeitos

o U(xy)=min(ax, By)=ax=py = X=

___ fMammlzaﬁfao da Utilidade: Complementos Perfeitos

a
Zy ou y=-—X

p
Pxéy+Pyy
94
I
P +P <
p >
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Note que ax= Sy

Quatro unidades de X

:;fMammlia{;ao da Utilidade: Complementos Perfeitos
—:::deemplo
\\ & Seja U(x,y) = min{x,4y}, | = 8, Px=1 e Py=4.
o I Ly = 8 Ly =
p PP 4R +R
(04
! | . 8
X = — X = = X
PX+Pyg P +0,25P

para cada unidade de y. |
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:“*"‘{:ﬂmﬂ vimos, no caso de dois bens que sejam substitutos perfeitos, a fungao
‘utilidade é dada por:

——

. U(y,x) =ay+ [BX

Caso o e B sejam iguais a um: |U

(yx) — Y+ X|.

- Note que, neste caso, como a TMgSwy.x) € igual a -1, tanto faz possuir 10
unidades de X, 10 de y ou cinco unidades de cada um.

- Logo, o consumidor gastara toda a sua renda adquirindo o bem cujo preco é
menor. Caso 0S precos sejam iguais, ele podera adquirir qualquer
combinacao de x e y que respeite a sua restricao orcamentaria. ‘
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= _‘,_,I\/Lak\lmrzac;ao da Utilidade: Substitutos Perfeitos

_—__/__,_-————\ \

Demandas Marshalianas

>

-

.

%k

X

%k

y

(y,x)e R* (Pxx+Pyy=I) se P =P,

|
P

=— se PR <P, >y =0

X

=— se P >P —>x =0

P

y




T B < 4 o Exemplo
"__JSupenha gue: U( =y+x, =100, P =1eP, =2
~;_\  < % I X 1
> - RO. > y=—-—X=>y=50-=X
N Py y 2
¥ 50
TI\/IgS(yX =-1
0 100 X

= Note que a cesta B(0,100) é preferivel a cesta A(50,0)
= Aescolha da cesta B se deve ao fato de que Px <Py, com Uxy =Yy +X.

= Qual seria a escolha do consumidor se duas unidades de X fossé{n 77

equivalentes a uma unidade de y ?

B .
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—~~/, o Génerallzando 0 Exemplo Anterior

\ﬂmosantérlormente gue, caso a TMgSy.x) seja superior (em modulo) a relacéo
: ——-depre(;os (Px/Py), o consumidor escolhera somente x.

h— vl

Suponha que a funcao utilidade seja dada por U( ) = axX+ IBY-

\\
B,
N

. Neste caso, a escolha depende de o e 3, parametros que definem a TMgS(.x) .
oU

__ox __ &
TI\/IgS(y,X)— U -5

oy

. se |a/B| > |Px/Py| , o consumidor escolhera somente x.
. se |o/B| < |Px/Py| , o consumidor escolhera somente .

LOgO -
. se |o/B| = |Px/Py| , o consumidor escolherd qualquer combinacéo de x e y qué\—
_ respeite a restricao orcamentaria. PN a ISLL
"N\ N\ W7

,/ ? \
N ’\/\ \ - 4
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— «Assim, temos:
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“~~ s Generalizando o Exemplo Anterior

— = s \,

S T =

Demandas Marshalianas

\4
A;

-

.

x*:Pl se [l B> |PIP,| = y =0

X

* I *
y =5 se |alB|<|B IR |- x =0

y

(y.x)e R®* | (Px+Py=1) se |a/B|=|P,/P,
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- Observe a seguinte afirmagéo:

—

_» Sea f"u'ngéio utilidade for U(x1,x2) = x1 + 0,25x2 e a renda do consumidor for

(]
=

~47sigualba | , com p1 =1e p2=2 em que pi € o preco do bem i, entao o
y consumidor ira utilizar toda a sua renda na aquisicdo do bem com maior
v utiidade marginal, no caso, na aquisicao do bem 1.

o 1 P, |1
Uiy = 0%+ % =TMgS, \ =——= or =14 e le =1 =10,5]
f 10,25 "
Como TMgS > relacao de precos = x1 = (I/Px) e x2=0.
Cx\\\h
/\/Q,\_M
/\/\ \ LA~



Exemplo

1
“Jo.25

Quatro unidades de x2 equivalem a 1 unidade
de x1. Entretanto, O preco de x1 € menor que
0 preco de x2. Logo, o consumidor se
especializara no consumo de xai.

P\



. S‘éja a fungao utilidade

s ) s

N

+« Desta forma.

S

X2

7N N
N\

,\\/

//

- Ela é quase-linear em xz.

- A TMgS(xz,x1) depende exclusivamente de xa

AT Ma)«mlza(;ao de Utilidade: Funcao Quase-Linear
U (X, X,)=U (X )+X,
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—~—r/SUp0nha qL}e afungao utiidade de um consumidor seja dada por:

-_;—_—:;&—)*Inxl+x2, comP =5,P =3 e |=500.

‘Podemos encontrar a escolha 6tima do consumidor igualando a TMQS
> “(inclinacao da curva de indiferenca) a relagéo de precos (inclinagéo da restrigao
or¢camentaria).

e et

et
OX X 1 ~ I:)x
TMgs, W =——2 -1 __ = Relacao de Precos =——
P T Ty ; ; P
OX,
1 P N A
Equilibrio: TMgs, .\ =—— =—P—1 = Relacao de Precos -
21 1 Xl " ‘,,.i\'f\\ —\:
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W 90 ® | —P

=" '_ v ,/ \ & . . . X
~ P =BA RO I=PG+R, > 1-R =Rx > =%
-_:_'4%1—_”——\\' b X,
o - |
X, =—-1
4 sz
“Como 1 -P_ =P x, >1=1-P_+P,x, >P,_=P,x
P
% X5
Xl —
le

 Notar que uma alteracao no preco do bem xi1 altera o consumo do bem
somente via efeito substituicdo, ou seja, o efeito renda € igual a zero.

500 3 B

» Substituindo os dados do exemplo: X, = S ~-1=165,67 e X, = £ 0,64 %"
_a®®? 4
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%%7% 'iMaxlmlzac;ao de Utilidade: Funcao Utilidade CES

LA MHH@QO CES pode representar bens substitutos perfeitos, complementos
. perfeitos e também pode ser transformada em uma Cobb-Douglas,
dependendo da elasticidade de substituicdo, que depende do parametro 6,
) V4 ohlde 0 # 0.

\ 0 0 1
y N X 4 A . —
U(x,y)= ot ye transformagao monotonica de U (x,y)=|x"+y° [°.
A elasticidade de substituicdo é dada por ¢ = ﬁ
9 >0= 0 —>1— Cobb— Douglas
Logo 1|60 — 1= o — oo — Substitutos Perfeitos & 4
6 — —0 = o — 0 — Complementos Perfeitos Gallis

Na parte de teoria de producao, veremos mais detalhes sobre a elasticidad/uté&gﬁétitu\lgéo; ':




A 1 |
- —| x? +v? |o
—:/EU(X’V) [X tY
LMY o oU
0Tl . _ OX _
M9 =750

X oy

y 1-6
TMgS (yx) = (;j

Substituindo na R.O.:

i —> BPX=PRy
Py
| =P X+ P.X—|X _
2P, ¢
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o 2BBELEL Solucao de Canto
T AL i’ A

s ) s

— 2+ Uma solucdo de canto existe se a taxa marginal de
~ ».<substituicdo de um consumidor ndo se iguala a razao de
. precos em nenhum nivel de consumo. Assim, O
“ consumidor maximiza sua utilidade adquirindo apenas um

entre dois bens.
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T | L Ge® © Solucao de Canto
S &/ /X

e Ay

-~ __Yogurtes

- » <

A 4 \ A

N/

Y S Ul U2 U3

Uma solucao de canto existe no ponto B.

A

TMgS>P, .. /P,

orvete ogurte

Sorvetes
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:;ANPEC\ 2014 Questdo 1

o e’ s

s An respelto das funcoes utilidades e seus varios formatos, podemos afirmar:

s ) s

——

_\‘

7 0). Para um consumldor iIndividual com uma funcéo utilidade na
7forma U(x y) X y a+ [ =1, a participagao dos bens no orcamento individual
~ muda sempre que ocorrer variagdes nos precos relativos de x e y; E

« Observe que trata-se de uma funcéao utilidade Cobb-Douglas.
« Como vimos, nesse caso as funcdes de demanda marshalianas sao:

: o R _ aR
X = o+ f=1X =—
(a +p ) PX Px Logo, a participacao dos bens
. R ] R| LNO orcamento é constante.
(a+p) P, P, Y
N _,.\"'/;ﬂ\\—f
N\ /\ | f\v. LA~
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Jg Um \consumldor que assume uma funcdo utilidade na

!—/forrna U(x y) (x=%)"(y-Y,); a+p=1 sempre vai adquirir no minimo a

s ) s

~ quantidade (X,,Y,) dos dois bens; ¥ — F

~

_\\

<« Como vimos, a funcéo utilidade em questao € uma generalizacao da funcéao

~_ utilidade Cobb-Douglas, conhecida como funcédo utilidade Stone-Geary, que
iIncorpora a ideia de que o individuo deve comprar certas quantidades minimas
de cada um dos bens (Xo,Yo).

 Dessa forma, devemoster x=2xo € Yy 2 Yo.

« A derivacao das funcoes de demanda por x e y, nesse caso, sao realizadas de
maneira analoga ao caso de uma Cobb-Douglas, se introduzirmos o conceito
de “renda supernumerario” (R*), que representa a quantidade de poder.
aquisitivo remanescente apos a compra da cesta (Xo,Yo):

R* _ R . PXXO . Py yo Py \ </ |




As funcOes de demanda sao:
Segundo o
* * enunciado
I:)XXO u aR I:)yyO t ﬁR ‘ * *
(a+p) (a+p)] - (RxtaR Py, +AR)
X = e y= —>a+f=1->Xx= e y=
P P P P,

Logo, apds adquirir as quantidades minimas dos dois bem (xo,yo) , 0 individuo
gasta uma proporcao constante da renda adicional (supernumerario) com cada

bem.
« Entretanto, nada garante que a renda monetaria (R) seja suficiente para o

iIndividuo comprar a cesta com as quantidades minimas (Xo,Yyo) , dados o0s
precos de x ey.

« Podemos ter R < (PXXO + P, yo).

- Logo, a afirmacéo é falsa. & &
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AT S o°
AZ)TNaﬂJFuﬁgaO\utTldaﬂeU(x y) ( ) (y yo) a+p=la part|C|pa<;ao de um

_—_,_/——"

"« Como acabamos de ver no item anterior, a participacao depende da quantidade
< mipima requerida de cada bem.

¢ « Aparticipacdo do bem x no orcamento do consumidor sera tanto maior quanto
maior for xo e tanto menor quanto maior for Yo.
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~ fef,ﬁungag fohyﬁ Wﬂn(ax BV, >0 é tal que pessoas que se comportam

_——:%egunda essa\funf;ao estao dispostas a dar a mesma quantidade de y por uma
-—umdad&a(ilcmnal de x, ndo importando quanto de x ja tenha sido consumido; F

"‘—____,_\
— —

S

_~* Nesse caso, 0s bens x e y sdo complementos perfeitos e o consumidor
_/vescolhera a cesta otima respeitando a condicao de que ox = By .

{
{* ATMgSyx , nesse caso, € igual a zero.

N\
~

ya

U.
Uo

> X

Podemos calcular as demandas marshalianas

»
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= (%) mm(ax BY)= ax= py=x=Ly o y_%x
e & “
Md _Substituindo na RO.=—R=Px+P y=>R=P 'BY+P y
Rz(PX£+Pyjoy:>y*: ,BR
« P, ~+P,
a

Substituindo na RO.=R=Px+P,y=R=Px+P, %x

R
P+P—

'B P\ /\\ >

R:(PX+Pyaj0X:>X*:
p




AT B p AN Nt 0 0

WL~ B X
—4}Sgpgndﬁ se. uma fungao utilidade na forma U (X y) 5 + y ., entao sempre

0

Q_queda_elastlcldade de substituicao for nula os bens x e y sao considerados

s ) s

> \subsytutos perfeitos. F

o <

_\\

“«Trata-se de uma funcao utilidade CES (utilidade de substituicao constante).
0 0 1

U(xY)= %+% transformag&o monotdnica de U (x, )= [xe + ye]a

« A funcao CES pode representar bens substitutos perfeitos, complementos
perfeitos e também pode ser transformada em uma Cobb-Douglas, dependendo
da elasticidade de substituicao, que depende do parametro 0.

A
N
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, 1
_/_Jﬁ(t-ﬂg ﬂmdaﬁe/d@/substltwgao é dada por o = ﬁ

-~ __[[6>0= 6 —>1— Cobb- Douglas

~“Logo |0 1= o — o0 — Substitutos Perfeitos

pv 0 — —0 = o — 0 — Complementos Perfeitos

« Com isso, temos que a afirmacédo é falsa, pois 0os bens sdo complementos

Perfeitos.
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-~ &7 Homogeneidade
e WX
_~_» Dizeémos que uma func&o f(xi, X2, ... , Xn) € homogénea de grau k se:

(X0 X ) =t F (X%, ) parat> 0.

“e Os casos mais frequentes de funcoes homogéneas sGok=0e k = 1.

« Se f € homogénea de grau zero, a duplicacao de todos os seus
argumentos nao altera o valor de f.

« Se f € homogénea de grau 1, a duplicacao de todos 0s seus
argumentos duplicara o valor de f.



7 &7 Homogeneidade

—~_» As funcbes de demanda que vimos sdo homogéneas de grau zero em

<.

N
N

~~ todos os precos e a renda monetaria.
~».<Se duplicarmos todos os pregos e a renda monetaria por uma constante

_\\

~ positiva as quantidades demandadas ndo serdo alteradas.

X =X (PP, P 1) =X (1R, Pt 1)

* Por exemplo:

RONCI N 0,5($80) . Y 0,5($160)
P, $2 $4



= i e “Preferenuas Homotéticas

e \’

?—4 Quanelo a TMgS depende unicamente das proporcoes das guantidades

~dos dois bens e ndo das quantidades totais dos bens, dizemos que as
preferenmas sao homotéticas.

o Logo as inclinacoes das curvas de indiferenca dependem apenas de y/X,

nao importando quao distante a curva esteja da origem.
 Logo, se multiplicarmos todos os argumentos dessa funcao por uma
constante positiva a TMgS nao se altera.

* Nesse caso, as curvas de indiferenca com utilidades maiores sao apenas
coOpias das curvas com utilidades menores.

« Dessa forma, podemos analisar o comportamento de um agente
econdmico que possui preferéncias homoteticas observando apenas uma .
curva de indiferenca, sem o temor que o0s resultados se alterem
drasticamente para diferentes niveis de utilidade. - 2
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- Preferéncias Homotéticas

J =-1 « TMQS depende apenas de y/x.
X
Yy :_} « Sempre podem ser representadas
\ l X ? por uma funcado de utilidade
RN ‘ homogénea.
g \ e ~. U2
N o Ul
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~ =72 0" Preferéncias Homoteticas
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““—ﬁ*l:ogo no caso de uma funcao utilidade Cobb-Douglas, no caso de bens

~ —

_ substitutos perfeitos e complementos perfeitos, as preferéncias sao

£ 7 homoteticas.

N

~_* Entretanto, no caso de uma fun¢ao quase-linear, vimos que:

Se U, =x+Iny,

oU
—8 1 A TMgS(y.x) diminui (em modulo), conforme a
TMgs o= _OX __— _ —V — quantidade de y aumenta, mas independe da |
(y:x) oU 1 quantidade de X, que possui UMg constante.
oy y 04
2 %
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- “ANIiEC 2@1@ Questao 1

e Gem\respelto a critérios de decisao, relacbes de preferéncia e funcoes de
~__~ utilidade, julgue as questoes a seguir:

o

4 \\O\)\Seja u(x, y) uma utilidade homoteética. Suponha que U(Xo,yo) = U(X1,y1) , em

" que (Xo,yo) € (X1,y1) sao duas cestas dadas, e seja t > 0 um escalar positivo.
X Entao U(txo,tyo) = U(txa,ty1) . V

« Caso uma funcao utilidade seja estritamente monotona, dizemos que ela &
homotética se, e somente se, para ualguer cesta de consumo
U(Xo,Yo) = U(X1,y1) <> U(tXo,tyo) = U(txs,ty1) para qualquer t > 0.

« Em particular, se (xo,yo) e (Xi1,y1) forem cestas que se localizam em uma
mesma curva de indiferenca, entao U(Xo,Yo) = U(Xa,Y1).

« Logo, como U é uma funcao utilidade homotética, também sera verdade®
gue U(txo,tyo) = U(txs,ty1), para qualquer t > 0. . B



¢ v C(tXo,tyo)

D(tXa,ty1),

tU1
Uo

Xo X1

Se a funcao utilidade € homotética, ao multiplicarmos as quantidades de x e y das
cestas A e B (indiferentes) por uma constante, teremos as cestas C e D, onde C ~ D.

'_.// .\\ ¥ e \



N

. I) Seja U(x y) uma utilidade homotética e seja t > 0 um escalar positivo.
" _Denote por TMgSu(x, y) a taxa marginal de substituicdo da utilidade U na cesta
p (X,y) . Entdo TMgSu(X, y) = TMgSu(tx, ty). Vv

‘* Como vimos, se a utilidade € homotética a TMgS depende unicamente das

proporcoes das quantidades dos dois bens e nao das quantidades totais dos
bens.

* Logo as inclinacOes das curvas de indiferenca dependem apenas de y/x, nao
Importando quao distante a curva esteja da origem.

« Dito de outro modo, se uma funcao € homotética, sua TMgS é uma funcéao
homogénea de grau zero.

 Logo, se multiplicarmos todos os argumentos dessa funcao por uma
constante positiva a TMgS nao se altera. . &



TMgS, =TMgS; =TMgS,. =-1






